Azrousoft

AlgebrePC1
SérieN° 1
Exercice l:
Les applications suivantes sont elles injectives, surjectives,
Bijectives :
1) f:A® A" A
X® (X,X)
2 ~
) g:.C® A
X+iy® vy
Exercice?2:

Soit f: A® B une application.
1) A4,....A, étant des parties de A, on note

iLGle:,A‘lu,o‘?u....u,a‘n et i(:WlAlﬂAaﬂ--ﬂAn

Montrer que:

8 (UA=UTA)
b) FOAT A

c) Si f estinjectif alorsona: f((JA)=(1f(A)
2) B1,B,,....,B, étant des parties de B, montrer que::



5 ' UB=UT®)
b) f_l(ﬁBj):ﬁf_l(B,-)

Exercice 3:

Soit f:E® Fe g:F ® Gdeux applications, montrer
que:
1) a)fetginjectives p gof injective.
b) gof injective p f injective.
2) a)f etgsurjectives p gof surjective.
b) gof surjective b g surjective.

Exercice4 :

Montrer que I’ ensemble des rationnels de laforme 1: ig

Ou p,q 1 Zest un sous-groupes du groupe multiplicatif

*

Q

Exercice5:

On définit sur I’ensemble A les deux lois suivantes:
aT b=atb-1 et a*b=ab-a-b+2

1) Montrer que (A ,T) est un groupe abélien.
Calculer son éément neutre e et le symétrique de a.

2) SoitA =A -{e. Montrer que (A ,*) est un groupe
abélien. Calculer son élément neutre €' et le
symétrique & dea.

3) Montrer que (A ,T,*) est un anneau commutatif, Est
Il un corps ?



4) Montrer que atar......Ta= Nat1-n (" ns1).
nfois

Exercice6:

DansA’, onpose: (X,y) T (X',y') = (XX -yy’ Xy’ +X’y).

On note A 2" =A - {(0,0)}.

1) Verifier quelaloi T est associative et que qu’ elle admet un
élément neutre.

2) Soit (x,y)I A% ; déterminer, s'il existe, son élément
symétrigue pour laloi T.

3) En déduire que (A 2" ,T) est un groupe, Ce groupe est il
abélien?

(Facultatif 4 et 5)

4) Résoudre dans le groupe (A 2" ,T) I’ équation :
(2,3) T (x,y) =(1,5)

5) On note (X,y)*=(x,y) T(X,y).
Résoudre dans le groupe (A 2 ,T ) I’équation:
(X’y)Z:-(lS,B)

http://azrousoft.8m.com Benkeroum Younes 10/09/2004







